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11) Scrivere esplicitamente l'inversione circolare rispetto alla circonferenza nel piano
complesso di centro ¢ e raggio R.

12) Sia Zf 'inversione circolare rispetto alla circonferenza K C C.

a) Sia C' una circonferenza ortogonale a K, in altre parole C' interseca K in due
punti formando angoli retti (misurati sulle rispettive tangenti). Dimostrare che

Tx(C) = C.

b) Sia z un punto interno a K. Dimostrare che z = Zx(z) ¢ il secondo punto di
intersezione di qualsiasi coppia di circonferenze ortogonali a K e passanti per z

13) Dimostrare la seguente proposizione nota come “Teorema di Tolomeo” (~ 125 d.C.):
m un quadrilatero inscritto in un cerchio la somma del prodotto della lunghezza dei
lati opposti e uguale al prodotto della lunghezza delle diagonali.

14) Sull’insieme dei reticoli del piano complesso si definisca la seguente relazione di

equivalenza:
A ~ A’ se e solo se Ja € C* tale che A’ = aA

a) Mostrare che in ogni classe di equivalenza [A] si pud trovare un rappresentante
del tipo Z 4+ 7Z, con T € H.

b) Siano A =Z + 7Z e N = Z + 7'Z due reticoli tali che 7,7" € H. Dimostrare
che A ~ A’ se e solo se esiste M € SLy(Z) tale che 7/ = M7 (dove con M si
indica l'azione standard di SLy(Z) su H).



